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Aufgabe 1:

a) Gegeben sei die Funktion

f : R2
→ R, f(x, y) := x3 + y3 − 27xy + 25 .

Bestimmen Sie alle stationären Punkte von f und klassifizieren Sie diese. Prüfen Sie
also, ob es sich jeweils um ein Minimum, ein Maximum oder einen Sattelpunkt handelt.

b) Berechnen Sie das Taylorpolynom T3(x ; x 0) dritten Grades für die Funktion

f(x, y) = xy + cos(x) ey

zum Entwicklungspunkt x
0 = (0, 1)T .

Aufgabe 2:

a) Bestimmen Sie eine Näherung für ein lokales Minimum der Funktion

f :
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→ R

f(x, y) = 4x2 + xy + 4y2 + sin(x− y) ,

indem Sie ein Minimum

(
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ỹ

)

des Taylorpolynoms zweiten Grades T2 von f mit dem

Entwicklungspunkt (0, 0)T berechnen.

b) Schätzen Sie den Betrag des Restglieds R2 in dem errechneten Punkt

(
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)

mit Hilfe

der Restgliedformel von Lagrange ab.

c) Zeigen Sie, dass der minimale Wert von f auf dem oben angegebenem Definitionsbe-
reich nicht kleiner als −

9

49
sein kann.
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