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Aufgabe 1: (Klausur Ws 08/09)

Berechnen Sie das Integral ∫
D

(x2 − xy + y2 ) d(x, y)

über
D :=

{
(x, y)T ∈ R2 : 4 ≤ x2 + y2 ≤ 9, x ≤ 0, y ≥ 0

}
.

Hinweise: Polarkoordinaten! Es gilt sin(2φ) = 2 sin(φ) cos(φ) .

Aufgabe 2:

Gegeben sei D ⊂ R2

D =
{
(x, y)T | − 1 ≤ x ≤ 1, −

√
1− x2 ≤ y ≤

√
1− x2

}
und

K =


xy
z

 |(x
y

)
∈ D,

√
1− x2 − y2 ≤ z ≤ 2 + x2 + y2


Berechnen Sie den Schwerpunkt von K bei homogener Massenverteilung.
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