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Buch Kap. 2.4 – Folgen Buch Kap. 2.4

Definition 2.12: (Zahlenfolge)
Eine Abbildung f : N→ R, an = f (n), die jeder natürlichen Zahl genau
eine reelle Zahl zuordnet, heißt Zahlenfolge.

Bezeichnungen:
(an)n∈N, oder (a1,a2, . . .) oder auch kurz mit (an)

an heißt das n−te Glied der Folge (an).
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Zahlenfolgen Buch Kap. 2.4

Definition 2.14: (Konvergenz, Limes)
Die Folge (an) konvergiert gegen a ∈ R, wenn

“Für alle ε > 0 existiert ein N ∈ N, so dass |an − a| < ε für alle n ≥ N”,

also
∀ε > 0 ∃N ∈ N : |an − a| < ε ∀n ≥ N.

Notation: lim
n→∞

an = a, kurz lim an = a.
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Zahlenfolgen Buch Kap. 2.4

Weitere Definitionen
1 Definition 2.15: (an) heißt CAUCHY-Folge, wenn es zu jedem ε > 0

ein n0 ∈ N gibt, so dass

|an − am| < ε ∀ m,n ≥ n0 gilt.

2 Definition 2.17: (ank )k∈N mit n1 < n2 < · · · < nk < . . . (nk ∈ N)
heißt Teilfolge von (an)n∈N. Konvergiert eine Teilfolge gegen ξ, so
heißt ξ Häufungspunkt der Folge (an)n∈N.
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Zahlenfolgen Buch Kap. 2.4

Vollständigkeitsaxion (Satz 2.3)
(an) konvergiert genau dann, wenn (an) CAUCHY-Folge ist.

Rechnen mit Limes (Satz 2.2)
1 lim(an ± bn) = lim an ± lim bn,
2 limαan = α lim an,
3 lim(anbn) = lim an lim bn,
4 lim an

bn
= lim an

lim bn
, falls bn 6= 0 und lim bn 6= 0,

5 an ≤ bn für alle n ∈ N =⇒ lim an ≤ lim bn.
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