4.2.2 Voraussetzungsregel (Vor) <

T o falls ¢ ein Glied von I' ist.

4.2.1 Antezedensregel (Ant) <

I
14 , falls jedes Glied von I' ein Glied von 1" st

=9 (kurz: falls ' C 17).

4.2.4 Widerspruchsregel (Wid) 4.2.3 Fallunterscheidungsregel (FU)
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—, falls ¢ ein Glied von 1" 1st.



' 4.2.1 Antezedensregel (Ant) . '{L‘E?) HLH (7[)

; , falls jedes Glied von I' ein Glied von 1" ist
7 (kurz: falls T CT).
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, falls ¢ ein Glied von 1" ist.
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4.2.6 Regeln der V-Einfiihrung im Sukzedens (VS)
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4.4.3 Regel der Reflexivitiit der Gleichheit (=) 3.8.3 Substitutionslemma (a) Fliir alle Terme t:

I=1

4.4.4 Substitutionsregel fiir die Gleichheit (Sub)

(b) Fliir alle Ausdriicke
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4.4.1 Regel der 3-Einfiihrung im Sukzedens (3JS)
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4.4.2 Regel der H-Eiﬂfﬁhrlulg im Antezedens (EA) 3.4.6 Koinzidenzlemma FEs sei J, (A, 5,) eine S;-Interpretation und

Jy; = (Ay, 32) eine Sy-Interpretation, beide iiber demselben Trager A, = As.

1 * Ferner sei S := S; N S,.
I gjl L* (a) Seit ein S-Term. Wenn J1 und Jo fiir die in t auftretenden Symbole aus S
“ A f* w PPN annd o e und die in t auftretenden Variablen dibereinstimmen?, so ist Jy(t) = Ja(t)
- . alls y nicht frei in I' Jxp 1. int au | bercinstimmen?, so ist Jy(t) = Ja(t).
B 3,.1._,f..| L‘ J :} v F o (b) Sei ¢ ein S-Ausdruck. Wenn 3, und Jy fiir die in ¢ auflretenden Symbole
 d g aus S und die in @ frei auftretenden Variablen dbereinstimmen, so qult:

T Ew gdw Js = .
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‘K’:‘ “"E-IZJVL(QLJ( _ r-\ c'()::_ {: k}j 7 4- %m C J j=_£]‘><, + 3.8.3 Substitutionslemma (a) Fiir alle Terme t:
=1 <u jka*\f_- 3 (t5t) = 9=

(b) Fiir alle Ausdriicke p:

A

to ... t, J(te)...J(t,.)
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5.4.1 Der Vollstandigkeitssatz Fiir ® C L° und ¢ € L° gilt:

Wenn ® = @, so ® kg

-?..-"

5.4.2 Satz iiber die Adaquatheit des Sequenzenkalkiils
(a)| P =y gdw PF
(b) Exf ® gdw Wt iIi'
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6.2. 1 -Fndlichkeitssatz (a) (fiir die Folgerungsbeziehung)

P =yv gdw es gibt ein endliches @y C ® mit Oy = .
(by—firdie Erfiillbarkent)
Exrt & gdw fiir alle endlichen &y, C & qilt Exft &y,

O]
V

Man nennt den Endlichkeitssatz hauhig auch Kompaktheitssatz, weil er nach
geeigneter topologischer Umformulierung besagt, dass eine gewisse Topologie
kompakt ist (vgl. Autgabe 6.2.5).

6.2.5-Aufgabe Sei S eine Symbolmenge. Zu jeder erhillbaren Menge € von
S-Sitzen sel Az eine-S-Struktur mit Ay = . Ferner sei ¥ := {Ay | ¢ C L3,
Erf ®}. Fiir jeden S-Satz ¢ setze man X, ;= {A € ¥ | A = p}.

(a) Man zeige, dass das System {X, | ¢ € L7
>} bildet.

(b) Man zeige, dass jede Menge X abgeschlossen ist.

(¢) Man zeige mit dem Endlichkeitssatz, dass jede offene Uberdeckung von ¥
eine endliche Teiliiberdeckung enthilt. ¥ ist somit (quasi-) kompakt.

} die Basis einer Topologie auf



6.2.2 Satz Es sei © eine Ausdrucksmenge, die uber beliebig grofsen endlichen
Mengen erfillbar ist (d.h., zu jedem n € N gebe es eine ® erfillende Interpre-
tation uber einer endlichen Menge, die mindestens n Elemente enthalt ). Dann
1st @ auch tiber einer unendlichen Menge ertillbar.
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6.2.1 Endlichkeitssatz (a) (fiir die Folgerungsbeziehung)
L o gdw es qibt ein endliches ©y T © mat &y = 0
(b) (fiir die Erfilllbarkeit)
Ert & gdw fir alle endlichen $
"'uT i nennt den Endlichkeitssatz hiinfig auch Kompa tz, weil er nach

eneter topologischer U 1111 II;IIIlI eriung } agt, dass 1*i||1' cewisse Topologie
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6.2.2 Satz Es ser ® eine Ausdrucksmenge, die tiber beliebig groffen endlichen (D

Mengen erfillbar ist (d.h., zu jedem n € N gebe es eine ® erfullende Interpre- E’-éu':@-\'U \ QMF‘ '-

tation tber einer endlichen Menge, die mindestens n Elemente enthalt ). Dann [ CE" 5 @
15t @ auch uber einer unendlichen Menge erfullbar. {2‘” dpehe e T R R £ AN B
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Fiir eine Menge ® von S-Satzen sei
Mod”® := {2 | 2 S-Struktur und A = &}

die Modellklasse von ®. Statt Mod”{y} schreiben wir auch Mod” . ENDLLICH

/ A X 10 MAT SIERB AR
6.3.1 Definition Sei £ eine Klasse von S-Strukturen.
(a) R heift elementar :gdw es gibt einen S-Satz ¢ mit & = Mod” . Ao e
(b) R heilst A-elementar :gdw es gibt eine Menge ® von S-Sétzen mit A AN F | STERBAR

A = Mod” ®.





