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Auswahlaxiom (AC, Axiom of Choice):

Zu jeder Menge X wvon nicht leeren, zueinander disjunkten Mengen gibt es eine
Menge, die von jedem Element von X genau ein Element enthidlt.

Also:
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Es sei noch eine andere sehr merkwiirdige Behauptung Can-
tors erwiibnt, die mit dem genannten Satze in engstem Zo-
sammenhange steht und die vielleicht den Schliissel zum Beweise
dieses Satzes liefert.

Cantor betrachtet

nun eine besondere Art von geordneten Mengen, die er als wohl-
geordnete Mengen bezeichnet und die dadurch charakterisirt sind,

daf nicht nor in der Menge selbst, sondern anch in jeder Teil-
menge eine fritheste Zahl existirt. Das System der ganzen Zahlen
1, 2 3, ... in dieser seiner natiirlichen Ordoung ist offenbar eine
wohlgeordnete Menge. Dagegen ist das System aller reellen Zahlen,
d. h. das Continmam in seiner natiirlichen Ordnong offenbar nicht
wohlgeordnet.

Es erhebt sich non die Frage, ob sich die Ge-
samtheit aller Zahlen nicht in anderer Weise so ordnen liBt, daB
jede Teilmenge ein friihestes Element hat, d. h. ob das Continuam
such als wohlgeordnete Menge aufgefabit werden kann, was
Cantor bejahen 2o miissen glaubt. Es erscheint mir hiichst
wiinschenswert, cinen dirckien Beweiws dieser merbwiirdigen Behaup-
tung wvon Canfor su gewinmen, etwa durch wirkliche Angabe
einér solchen Ordnung der Zahlen, bei welcher in jedem Teilsy-
stem eine frilheste Zahl aufgewiesen werden kann
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1.2 Definition. f ist eine Auswahlfunktion auf X :<» f ist eine Funktion X wihlleeren ke A‘H]MLU‘“M H‘a"‘qtﬂ
mit Def(f) =X und Ve (z € X Az # 0 — f(z) € x). Y AUSWAHLMER CE WS,

/?”a Ve X

R 8 B

1.3 Satz. Auf der Basis von ZF (sogar von Z") sind dquivalent:
(i) AC.
(i1)) Auf der Potenzmenge einer jeden Menge qgibt es eine Auswahlfunktion.
(ii1) Auf jeder Menge gibt es eine Auswahlfunktion.
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