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Friedrich Moritz Hartogs

Friedrich Hartogs

20 May 1874
Brussels

18 Au g st 1943 (aged 69)
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Mathematische Probleme.

Vortrag, gehalten anf dem internationalen Mathematiker-Kongref
zu Paris 1900.

Yon

D. Hilbert.

Wer von uns wiirde nicht gern den Schleier liiften, unter dem
die Zokunft verborgen liegt, ginen Blick zu werfen auf die
bevorstehenden Fortschritte nnsrer Wissenschaft und in die Ge-
heimnisse ihrer Entwickelung wilhrend der kiinftigen Jahrbun-
derte! Welche besonderen Ziele werden es sein, demen die fiih-
renden mathematischen Geister der kommenden Geschlechter nach-
streben ? welche nenen Methoden und nenen Thatsachen werden
die nenen Jahrbunderte entdecken — auf dem weiten und reichen
Felde mathematischen Denkens?

Es sei noch eine andere sehr merkwiirdige Behauptung (Can-
tors erwiibnt, die mit dem genannten BSatze in engstem Zu-
sammenhange steht und die vielleicht den Sechliissel zum Beweise
dieses Satzes liefert.

Cantor betrachtet

nun eine besondere Art von geordneten Mengen, die er als wohl-
geordnete Mengen bezeichnet und die dadurch charakterisirt sind,

daB nicht nor in der Menge selbst, sondern anch in jeder Teil-
menge eine friiheste Zahl existirt. Das System der ganzen Zahlen
1, 2, 8, ... in dieser seiner natiirlichen Ordnung ist offenbar eine
wohlgeordnete Menge. Dagegen ist das System aller reellen Zahlen,
d. h. das Continuum in seiner natiirlichen Ordnung offenbar nicht
wohlgeordnet.

Es erhebt sich nun die Frage, ob sich die Ge-
samtheit aller Zahlen nicht in anderer Weise so ordnen liit, daB
jede Teilmenge ein frithestes Element bat, d. h. ob das Continuam
aoch als wohlgeordnete Menge aofgefait werden kann, was
Cantor bejahen zu miissen glaubt. Es erscheint mir hichst
wiinschenswert, einen direklen Beweis dieser merbwiirdigen Behawp-
tung wvon Cantor sw goaonnen, etwa durch wirkliche Angabe
einer solchen Ordnung der Zahlen, bei welcher in jedem Teilsy-
stem eine fritheste Zahl anfgewiesen werden kann.
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